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�� Determine la ecuación del plano = que contiene a la recta

2�[
1 � \ " 2 � ]

5 y además contiene al punto donde se intersectan

las rectas /1 : 3"[
4 � \ " 2 � ]

5 y /2 :

[ � "1 � W
\ � 1 � W

] � " 1
5 � 2W

W � h
5:/1 : 3"[

4 � \ " 2 � ]
5 · ["3

"4 � \"2
1 � ]

5

donde �"4,1,5  es el vector director de /1 y �3,2,0  � /1

Ecuación vectorial de /1 : �[,\, ]  � �3,2,0  � V�"4,1,5 , V � h

Ecuaciones paramétricas de /1 :

[ � 3 " 4V
\ � 2 � V
] � 5V
V � h

Luego /1 9 /2 � �[,\, ]  � h3 3
[ � "1 � W
\ � 1 � W

] � " 1
5 � 2W

W � h
7

[ � 3 " 4V
\ � 2 � V
] � 5V
V � h

Resolvemos :

"1 � W � 3 " 4V
1 � W � 2 � V
" 1

5 � 2W � 5V
de donde V � 3

5 y W � 8
5

/1 9 /2 � £� 3
5 , 13

5 , 3 ¤ � =
Por otro lado la recta / : 2�[

1 � \ " 2 � ]
5 · [�2

1 � \"2
1 � ]

5

tiene como vector director �1,1,5  que tambien es un vector

director del plano =. (/ � =)

Para obtener el otro vector director de =,nos daremos un punto

cualquiera de / , por ejemplo 4 � �"2,2,0  y 3 � � 3
5 , 13

5 , 3  � =
El segmento 34 � 4 " 3 � �"2,2,0  " � 3

5 , 13
5 , 3  � �" 13

5 ," 3
5 ,"3 

nos dará el otro vector director de =
Usaremos �13,3,15  en vez de �" 13

5 ," 3
5 ,"3 



Vector normal de = : �1,1,5  � �13,3,15  �
L M N
1 1 5

13 3 15

� �0,50,"10 

o bien 1 � �0,5,"1 
Ecuación de = : 5\ " ] � G � 0

Como � 3
5 , 13

5 , 3  � = sus coordenadas satisfacen la ecuación

5 � 13
5 " 3 � G � 0

G � "10

= : 5\ " ] " 10 � 0

�� Determine la ecuación vectorial de la recta que contiene al punto

�"1,2,4  y que es paralela a los planos =1 : [ � 2\ " ] � 1 ,

=2 : "2[ � \ � 2] � "2

5:Sea X � �X1,X2,X3  el vector director de la recta pedida /
/ será paralela a los planos dados si su vector director es ortogonal

a los vectores normales de dichos planos.

�X1,X2,X3  � �1,2,"1  � 0 7 �X1,X2,X3  � �"2,1,2  � 0

Resolvemos
X1 � 2X2 " X3 � 0

"2X1 � X2 � 2X3 � 0
�2

2X1 � 4X2 " 2X3 � 0

" 2X1 � X2 � 2X3 � 0

sumando ambas ecuaciones obtenemos X2 � 0

reemplazando nos quedamos sólo con la ecuación

X1 " X3 � 0 parametrizamos ,por ejemplo,X3 � W, W � h
el vector director de / es de la forma �W, 0, W 
Ecuación vectorial de / : �[,\, ]  � �"1,2,4  � W�1,0,1 , W � h

�� Determine el área de un triángulo cuyos vértices son los

puntos 3 � �"1,2,4 ,4 � �3,4,2  y 5 � �2,"2,1 
5:Calculemos,por ejemplo,los segmentos 34 y 35
34 � 4 " 3 � �3,4,2  " �"1,2,4  � �4,2,"2 
35 � 5 " 3 � �2,"2,1  " �"1,2,4  � �3,"4,"3 



34 � 35 �
L M N
4 2 "2

3 "4 "3

� �"14,6,"22 

34 � 35 � �"14,6,"22  � �"14,6,"22  � 716

Area del triángulo� 716
2

�� Sean 3 � �D,"D, 2D  � h3 y = el plano que contiene

a los puntos �1,1,3 , �0,1,2  y �0,0,1 .
Hallar 3 tal que G�3,=  � 3

3

5:Sea D[ � E\ � F] � G � 0 la ecuación de =
Como �1,1,3  � =, D � 1 � E � 1 � F � 3 � G � 0

Como �0,1,2  � =, D � 0 � E � 1 � F � 2 � G � 0

Como �0,0,1  � =, D � 0 � E � 0 � F � 1 � G � 0

Resolvemos

D � E � 3F � G � 0

E � 2F � G � 0

F � G � 0

Obteniendo F � "G,E � G,D � G
Si,por ejemplo,G � 1

obtenemos que la ecuación de = es [ � \ " ] � 1 � 0

cuyo vector normal es 1 � �1,1,"1 
Consideremos el punto 4 � �0,0,1  � = y determinemos

el segmento dirigido 43 � 3 " 4 � �D,"D, 2D  " �0,0,1  � �D,"D, 2D " 1 
Luego

G�3,=  � |�D,"D, 2D " 1  � �1,1,"1 |
P�1,1,"1 P � 3

3

|"2D � 1|
3

� 3
3

|"2D � 1| � 1

" 2D � 1 � 1 8 "2D � 1 � "1

D � 0 8 D � 1

Así tenemos dos puntos que satisfacen las condiciones dadas



en el enunciado,a saber,31 � �0,0,0  y 32 � �1,"1,2 


