1. Considere la sucesion definida por recurrencia como:

a.
b.

2 sin 1

3a,1 2 sin 1

an

Encuentre los térmonos a»;as;as y conjeture unaférmula no recursiva para a,

Pruebe la formulapor induccion.
2n

Calcule el valor de an

nl1

Enuna P.4. se sabe que S, S,conp gq.PruebequesS,, O

La suma de tres numeros en P.G. es 70, si los extremos son amplificados por 4 y
el del medio por 5 la serie esta en P.4. Hallar los nimeros.

3. Calcule el valor de:

a.

k 2 4% 3k
4k

k 3kk!

5
ko1

75
4. Determine si en el desarrollo de (2_x %) existen:

a0 T o

3 X
El coeficiente de ¢9.

Calcule -
14

Un término independiente de x.
Un término cuya potencia de x sea x .



Desarrollo

1. Considere la sucesion definida por recurrencia como:
{ 2 sin 1
an
3a,1 2 sin 1
a. Encuentre los térmonos a»;as;as y conjeture unaférmula no recursiva para a,
a 32 2 & as 38 2 26 as 326 2 80.En
general,a, 3" 1
b. Pruebe la formulapor induccion.
Sealapropiedad P n :a, 3" 1.
En efecto, analizando P 1 tenemosquea; 3! 1 2porloqueP 1 es

verdadero.

Sik N cualquiera, tal que P k es verdadero, queremos demostrar que P k£ 1
es verdadero. En efecto la hipotesises P k : a; 3% 1y la tesis corresponde a
Pk 1 :ap; 3%V 1

Asiescomoay, 3ar 2 33 1 2 3kt 3 2 3k 1. porlo
tanto P £ 1 es verdadero. Asi se cumple que P & Pk 1 ydeeste modo

vemos que P n es verdadero para cualquiern Ny
2n

c. Calcule el valor de dan

n 1
2n 2n 2n 2n

a 3k 1 3k 1 3(1 32”) n
k1 k1 k1 k1

a. Enuna P.4.sesabequesS, S,conp gq.PruebequesS,, 0
Sabemos que:

S, S, % 2¢ p 1d % 20 q 1d
2ap p*> pd 2aq9 q* qd
2ap q p* ¢ p qd 0

p q 2a p g 1d 0
2a p q 1d 0

%261 p g 1d 0

Sp,q O

b. La suma de tres nimeros en P.G. es 70, si los extremos son amplificados por 4 y
el del medio por 5 la serie estd en P.4. Hallar los nimeros.

Si los niimeros son a; ar; ar? sabemos que:
a ar ar* 70
y 4a;5ar;4ar? estan en P.A. por lo que

Sar 4a 4dar* Sar a 4r* 10r 4 0O a 0 r 2 r

Notemos que a no puede valer 0 pues en ese casoa ar ar’> 70.



Sir 2enoncesa 2a 4a 70

10 y los nameros son 10;20 y 40.
40 y los nimeros son 40;20 y 10.

a
: 1 a a
Sir 3 enonces a 5 4 70 a
3. Calcule el valor de:
a.
2n 1 1 i 2n 1 2n 1
k 2 k4 3 L 2
k n 4 k n k n
2n 1 2n 1 3
Eo(3)
kn?2 k n
2n 1 nl
k1 k1
2n 1 2n 2
2
b.

k1

nl 3k

1

k1

KK k11K
n!l 3k1

n! 3;11!1

75
4. Determine si en el desarrollo de (23_x %)
X

a. El coeficiente de #9.
El coeficiente #; | corresponde a:

o (R)E)(2

2

9)"

f ] 1k(75)ﬂx753k

k ) 375 3k

Asi tenemos que:

Coef t9

b. Calcule £
14

5n

existen:

(7}(’5)%;2’;x75k 9 ky 2%

124

c. Un término independiente de x.

33 51
W B ()
(D e



Para esto, debe ocurrirque 75 3k 0 k25 por lo que el término
independiente de x corresponde a:

wo ()

. Un término cuya potencia de x sea x °.

Para esto, debe ocurrir que 75 3k 5 k 83—0 lo que no es valido porque

en este caso k& N de modo que no existe dicho término.



