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(¢ - CATOLICA
. B8 ;) DE VALPARAISO

INSTITUTO DE MATEMATICA

PAUTA PRUEBA N°2 DE MAT 213-01-02-03-04-05-06

CURSO: Algebra Lineal FECHA: 5/julio/08 TIEMPO: 90 min.

UNIDADES . N°2. Espacios vectoriales Reales.

PROFESORES : M. Astudillo; E. Avilés; G. Figueroa; A. Morales;
M. Parraguez.

UTILES . De escritorio.

PREGUNTAS

Pregunta 1: (32 puntos; 8 puntos cada una)

a) (-112)eV o [(FafeR):(-112)=a(121)+ A(-101)]
(—ll2) = (a—,B,Za,a+/3)

a-f=-1 =p-g+l=>
De donde: 2a=1 1
a+p=2 >a==
2
Luego, (-11,2)eV
b) Sea A={x}, entonces AUB:{x2+2,x2+lx} es un conjunto

linealmente independiente.

En efecto, sean «,f,7 € R tal que: a(x2 + 2)+ﬂ(x2 +1)+ yX = 0x2 +0x +0
a+ =0

Entonces, 20+ =0 =a=0=y=0 y como

y=0

dim(R,[x])=3=#(AUB), entonces AUBz{x2+2,x2+1x} es una
base de R;[x].
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626 o) (o 2)(5 o) o om e
C) W = : y como B= , es un conjunto
0 1){1 0 0 1)\1 0

linealmente independiente, en efecto:

Sean a,f R tal que: 1o +p 01 00
0{, (S 4 =
a 01 10 00

¥ 9_;@03]

Como B genera y es linealmente independiente, es una base para W. Por
lo tanto dim(W ) =2

1/3

d) (111):%(11—3)+§(1—11)+%(0,11). Por lo tanto: [(111)]82 =|2/3
413

(10,—1):%(11—3)+%(1—11)+0(o,11)

(110) = 5 (11-3)+ S (L-11)+1(0),
1/3 1/2 1/2

Entonces: [id]gf =(2/3 1/2 1/2].
4/3 0 1

Pregunta 2: (16 puntos; 8 puntos cada una)

o o s a2 )l el Yl
o3 (2 322
{235



(b)
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1 1 00 00
Si (AeUNW)=|A=a A A=c +d , entonces:
00 1 0 0 1

a a 00 00
= —a=c=d=0. Porlotanto: A= )
OO0 c d 00

Luego: V =U ®W.

[v]s, =lid]gt V], =
- () (v, =
(310
(ors i)

Pregunta 3: (12 puntos; 4 puntos cada una)

a)

b)

FALSA
p(x):0+0x+0x2eW, pues p'(1)-p(-1)=0-0=0=1

FALSA

(k12),(13,-2),(112))=R>, si el conjunto {(k11),(13,-2),(111)} es

linealmente independiente.
En efecto, sean a,pyeR tal que: el sistema

a(k,11)+ B(13,-2)+7(111)=(0,0,0) tenga solucién unica, es decir:
k 1

1 3 =5k-5#0< k #1.

1 -2

Asi, el conjunto {(k,],l),(],B,—Z),(l],l)} genera a R3, siy sélo si k e R-{1}.



VERDADERA

Sea ((x,y,z)eUNW )< ((xy.z)eU A (xy,z)eW)
< (x+2y+z2=0 A x+y=0).

12 10 1100
Luego: ~
1100 0110
De donde: UNW = {(x,y,z) eR3/x=y :—z}

UNW ={(x,x,-x)/x e R} =((11-1))
Por lo tanto: dim(UNW ) =1.
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